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OBJETIVOS

Introduzir a linguagem bdsica de topologia e espagos topoldgicos, com énfase no caso particular
em que um espaco topoldgico tem estrutura de espaco métrico. Contextualizar o conceito de
continuidade no ambito dos espacos métricos e topoldgicos. Identificar e relacionar alguns
invariantes topoldgicos.

EMENTA

Espacos Métricos. Espacos Topolégicos. Continuidade. Sequéncias. Espacos Métricos Completos.
Compacidade. Conexidade. Homotopia.

DESCRICAO DO PROGRAMA

1. ESPACOS METRICOS
1.1. Espacos métricos.
1.2. Bolas abertas e fechadas, conjuntos limitados, distancias.

1.3. Isometrias.

1.4. Espagos normados.
1.5. Espagos com produto interno.

ESPACOS TOPOLOGICOS




2.1. Espagos topoldgicos.

2.2. Abertos e fechados associados a uma topologia.
2.3. Aderéncia e interior de um conjunto.

2.4. Sistemas de vizinhangas e base para uma topologia.
2.5. Subespacos topoldgicos.

2.6. Espacos de Hausdorff.

. CONTINUIDADE

3.1. Aplicag¢des continuas.

3.2. Homeomorfismos.

3.3. Mergulhos, aplicacdes abertas e aplica¢des fechadas.
3.4. Métricas e normas equivalentes.

3.5. Topologia produto.

3.6. Topologia quociente.

. SEQUENCIAS

4.1. Sequéncias em espacos topoldgicos.

4.2. Sequéncias em espagos métricos.

4.3. Séries em espacos normados.

4.4. Caracterizac@o de aderéncia e interior de um conjunto via sequéncias.
4.5. Seqiiéncias de funcoes.

4.6. Limites de fungdes.

. ESPACOS METRICOS COMPLETOS

5.1. Continuidade uniforme.

5.2. Caracterizacao de continuidade e de continuidade uniforme via seqiiéncias.
5.3. Seqiiéncias de Cauchy e espacos completos.

5.4. Método das Aproximagdes Sucessivas.

. COMPACIDADE

6.1. Espacos métricos compactos.

6.2. Espagos topoldgicos compactos.

6.3. A compacidade como invariante topolégico.

6.4. Relacdo entre compacidade e continuidade uniforme.
6.5. A condi¢do de Heine-Borel.

. CONEXIDADE

7.1. Conjuntos conexos e propriedades bésicas.
7.2. Conexidade por caminhos.

7.3. Componentes conexas.

7.4. A conexidade como invariante topoldgico.

. HOMOTOPIA

8.1. Aplicagdes homotopicas.

8.2. Espagos contrateis.

8.3. Espacos homotopicamente equivalentes.
8.4. Homotopia entre caminhos.

8.5. Grupo Fundamental.
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