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1. OBJETIVOS
Introduzir a linguagem básica de topologia e espaços topológicos, com ênfase no
caso particular em que um espaço topológico tem estrutura de espaço métrico.
Contextualizar o conceito de continuidade no âmbito dos espaços métricos e
topológicos. Identificar e relacionar alguns invariantes topológicos.
2. EMENTA
Introduzir a linguagem básica de topologia e espaços topológicos, com ênfase no
caso particular em que um espaço topológico tem estrutura de espaço métrico.
Contextualizar o conceito de continuidade no âmbito dos espaços métricos e
topológicos. Identificar e relacionar alguns invariantes topológicos.
 
3. PROGRAMA
1. ESPAÇOS MÉTRICOS
1.1. Espaços métricos.
1.2. Bolas abertas e fechadas, conjuntos limitados, distâncias.
1.3. Isometrias.
1.4. Espaços normados.
1.5. Espaços com produto interno.

2. ESPAÇOS TOPOLÓGICOS

2.1. Espaços topológicos.
2.2. Abertos e fechados associados a uma topologia.
2.3. Aderência e interior de um conjunto.
2.4. Sistemas de vizinhanças e base para uma topologia.
2.5. Subespaços topológicos.
2.6. Espaços de Hausdorff.

3. CONTINUIDADE
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3.1. Aplicações contínuas.
3.2. Homeomorfismos.
3.3. Mergulhos, aplicações abertas e aplicações fechadas.
3.4. Métricas e normas equivalentes.
3.5. Topologia produto.
3.6. Topologia quociente.

4. SEQUÊNCIAS

4.1. Sequências em espaços topológicos.
4.2. Sequências em espaços métricos.
4.3. Séries em espaços normados.
4.4. Caracterização de aderência e interior de um conjunto via sequências.
4.5. Seqüências de funções.
4.6. Limites de funções.

5. ESPAÇOS MÉTRICOS COMPLETO

5.1. Continuidade uniforme.
5.2. Caracterização de continuidade e de continuidade uniforme via sequências.
5.3. Seqüências de Cauchy e espaços completos.
5.4. Método das Aproximações Sucessivas.

6. COMPACIDADE

6.1. Espaços métricos compactos.
6.2. Espaços topológicos compactos.
6.3. A compacidade como invariante topológico.
6.4. Relação entre compacidade e continuidade uniforme.
6.5. A condição de Heine-Borel.

7. CONEXIDADE

7.1. Conjuntos conexos e propriedades básicas.
7.2. Conexidade por caminhos.
7.3. Componentes conexas.
7.4. A conexidade como invariante topológico.

8. HOMOTOPIA

8.1. Aplicações homotópicas.
8.2. Espaços contráteis.
8.3. Espaços homotopicamente equivalentes.
8.4. Homotopia entre caminhos.
8.5. Grupo Fundamental.
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